EXERCICE 1
1. Les vecteurs U et Vv sont colinéaires si et seulement si leur déterminant est égal a 0.
2,8 2,1
-4,8 3,6
Donc, les vecteurs 1i(2,8;—2,1) et v(—4,8;3,6) sont colinéaires.
2.0nnote A, B et C les points de coordonnées respectives (1;5), (7;3) et (-3;9).
2.a) Le vecteur AB a pour coordonnées (Xg—Xa;Ys—Ya)=(7—-1;3-5)=(6;-2).
Xa¥Xe YatYe|_ 1+(—3)_5+9 _
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Or, détlii;v)= =2,8x3,6—(—4,8)x(-2,1)=0 .

(—1;7)

2.b) Le milieu K de [AC] a pour coordonnées

2.c) La longueur AB est égale a
AB=V(xy =X, +(y 5=y =V(7-1P+(3-5]=1(7-1/+(3-5)=6"+(-2)’=V40=2V10

EXERCICE 2
On note (D), la droite d’équation cartésienne 2x — 5y +8 =0,
A, B et C les points de coordonnées respectives (-1;4,2), (0,5;4,8) et C(6,5;4,2)

1. Comme (D) a pour équation cartésienne 2x —5y + 8 =10, le vecteur v (-(-5);2) =(5; 2) est un vecteur
directeur de (D).

Pour montrer que (D) et (AB) sont paralléles, il suffit de vérifier qu’un vecteur directeur de (D) est colinéaire
a un vecteur directeur de (AB) .
Un vecteur directeur de (AB) est AB(xy—x,; y5—¥4)=(0,5—(—1);4,8-4,2)=(1,5;0,6)

5 2
1,5 0,6
Comme leur déterminant est nul, on en conclut que les vecteurs U et AB sont colinéaires e, par suite, que
les droites (D) et (AB) sont paralléles.

2. Comme 2Xxxc — 5Xyc + 8 = 2x6,5 — 5x4,2 + 8 = 0, on en conclut que le point C appartient a la droite (D) .
3.a) Un point M(x ; y) appartient a (D-) si et seulement si ~dét (6\71 ; H)ZO
Or, CM a pour coordonnées (xy —Xc; Yym—Yc) = (x—6,5;y—4,2) .
Donc, de’t(C_’J\Z;ﬁ):‘x_g’S y—34,2
On en conclut qu’une équation cartésienne de (D,) est 3x + 2y —27,9=0.
Comme 3x+2y—279=0 < 2y=-3x+279 < y=-1,5x+ 13,95, le coefficient directeur de (D-) est
égal a -1,5.
3.b) Un point M(x ; y) appartient a (BC) si et seulement si  dét (EVI ; §6)=0
Or, BM a pour coordonnées (Xu — Xg; Yyu—Yys) = (x—0,5; y —4,8) et le vecteur BC a pour coordonnées
(Xc—Xp;yc—ys) =(6,5-0,5;4,2-4,8) =(6;-0,6) .

dét| B ; E\Z):‘X_SO’S Y_O“ég‘:—o,e X(x—0,5)—6x( y—4,8)=—0,6 x+0,3—6 y+28,8=—0,6 x—6 y+29,1
On en conclut qu’une équation cartésienne de (BC) est -0,6x — 6y + 29,1 = 0.
4. Comme x,= Xg = -1, une équation de (AE) est x=-1.
Comme yg = yr = 2, une équation de (EF) est y=2.
5.a) Le rayon de cercle (C;) est R:GF:\/(XF— xG)2+(yF—yG)2=\/(3—6)2+(2 —7P=v(=3)+(=57=V34
Un point M(x ; y) appartient a (C,) si et seulement si GM = 34 & GM2=34 < (x—6)2+ y-7)2=34
< x2-12x+36+y2—14y+49=34 < x2+)y2-12x—-14y+51=0.
On en conclut que I’équation cartésienne de (C;) est x2+y2—12x — 14y + 51 = 0.
5.b) Le point B appartient a (C;) si et seulement si ses coordonnées vérifient 1’équation ci-dessus.
Comme xg? + yg? — 12xxg — 14xyp + 51 = 0,52 + 4,82 — 12x0,5 — 14x4,8 + 51 = 1,09 # 0, on en conclut que le
point B n’appartient pas a (Cy).

et dét|u;AB)= =5%0,6-2x1,5=0

‘:3 X(x—6,5)—(=2)x(y—4,2)=3x—19,5+2 y—8,4=3x+2 y—27,9

6. Le cercle (C) de diameétre [FG] est le cercle de centre €2, milieu de [FG] et de rayon %

FG_34
2 2

XptXe YetYeo|_[3+46 247
2 72 272

Or, le milieu H de [FG] a pour coordonnées ( ):(4,5 ; 4,5) et



Un point M(x ; y) appartient a (C,) si et seulementsi HM :% < HM?=34/4=8,5

< (x—4,52+(y-4,502=85< x2-9x+20,25+y2-9y+20,25=8,5 < x2+)y2-9x-9y+32=0.
On en conclut que I’équation cartésienne de (C,) est x2+y>—9x—9y + 32 =0.
7. On considere le cercle (Cs) dont I’équation cartésienne est x>+ y*+ 2x —4y —11=0.
Comme xg2 +yp? +2Xxp—4xyp—11=0 << 3?2+ 22+ 2%x3 -4%2—11 =0, on en conclut que le cercle (C3)
passe par F .
x2+2x=(x+1)2—1 et y?2—4y=(y-2)*—4, donc
X+y?+2x—-4y—-11=0 < (x+1)2-1+(y-2)-4-11=0 < (x+1)2+(y-2)2 =16.
En notant (X-1 ; 2), on en conclut que (Cs) est I’ensemble des points M(x ; y) vérifiant

OM?2=16 & OM =4,
c’est-a-dire le cercle de centre E et de rayon 4.



